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ΣΧΕΣΕΙΣ ΣΥΝΟΛΩΝ

Γεώργιος Χ. Δομουχτσής

2ο ΓΕΛ Σερρών

1 Οκτωβρίου 2020
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ΠΕΡΙΛΗΨΗ

1 Υποσύνολο Συνόλου
Γνήσιο Υποσύνολο Συνόλου

2 Ίσα Σύνολα
Άνισα Σύνολα

3 Ιδιότητες
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ΥΠΟΣΥΝΟΛΟ ΣΥΝΟΛΟΥ

Σχέση Εγκλεισμού με Ευρεία Έννοια
Το σύνολο 𝛢 είναι υποσύνολο του συνόλου 𝛣, αν και μόνον αν

κάθε στοιχείο του 𝛢 είναι και στοιχείο του 𝛣.

Συμβολικά: 𝛢 ⊆ 𝛣 ⟺ (∀𝑥 ∈ 𝛢 ⟹ 𝑥 ∈ 𝛣)

ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ:
1 𝛢 υποσύνολο 𝛣 ⟺ 𝛢 ⊆ 𝛣 ⟺ 𝛣 ⊇ 𝛢 ⟺ 𝛣 υπερσύνολο 𝛢
2 𝛢 όχι υποσύνολο 𝛣 ⟺ 𝛢 ⊈ 𝛣 ⟺ 𝛣 ⊉ 𝛢 ⟺ 𝛣 όχι υπερσύνολο 𝛢

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ:
{𝑥 ∶ 𝑥 = φωνήεν} = 𝛢 ⊆ 𝛣 = {𝛼, 𝜀, 𝜂, 𝜄, 𝜊, 𝜐, 𝜔}

{𝛼, 𝜀, 𝜄, 𝜊} = 𝛤 ⊆ 𝛣 = {𝛼, 𝜀, 𝜂, 𝜄, 𝜊, 𝜐, 𝜔}
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ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΣΧΕΣΗΣ ΕΓΚΛΕΙΣΜΟΥ

Ιδιότητες
1 𝛢 ⊆ 𝛢 (ανακλαστική)
2 𝛢 ⊆ 𝛣 ∧ 𝛣 ⊆ 𝛢 ⟹ 𝛢 = 𝛣 (αντισυμμετρική)
3 𝛢 ⊆ 𝛣 ∧ 𝛣 ⊆ 𝛤 ⟹ 𝛢 ⊆ 𝛤 (μεταβατική)

Ισχύουν οι

∅ ⊆ 𝛢, ∀𝛢
𝛢 ⊆ 𝛢, ∀𝛢 (∅ ⊆ ∅)

𝛢 ⊆ 𝛺, ∀𝛢
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ΓΝΗΣΙΟ ΥΠΟΣΥΝΟΛΟ ΣΥΝΟΛΟΥ

Σχέση Εγκλεισμού με Στενή Έννοια
Το σύνολο 𝛢 είναι γνήσιο υποσύνολο του συνόλου 𝛣, αν και μόνον αν

κάθε στοιχείο του 𝛢 είναι και στοιχείο του 𝛣 και
υπάρχει ένα τουλάχιστον στοιχείο του 𝛣 που δεν ανήκει στο 𝛢.

Συμβολικά: 𝛢 ⊂ 𝛣 ⟺ (∀𝑥 ∈ 𝛢 ⟹ 𝑥 ∈ 𝛣) ∧ (∃𝑦 ∈ 𝛣 ∶ 𝑦 ∉ 𝛢)

ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ:
1 Προφανώς 𝛢 ⊂ 𝛣 ⟺ (𝛢 ⊆ 𝛣) ∧ (𝛢 ≠ 𝛣)
2 𝛢 γν. υποσύνολο 𝛣 ⟺ 𝛣 γν. υπερσύνολο 𝛢 ⟺ 𝛢 ⊂ 𝛣 ⟺ 𝛣 ⊃ 𝛢
3 𝛢 όχι γν. υποσύν. 𝛣 ⟺ 𝛣 όχι γν. υπερσύν. 𝛢 ⟺ 𝛢 ⊄ 𝛣 ⟺ 𝛣 ⊅ 𝛢

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ:
{1, 2, 3} = 𝛢 ⊂ 𝛣 = {1, 2, 3, 4, 5}
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ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ

Ιδιότητες
1 𝛢 ⊄ 𝛢
2 𝛢 ⊂ 𝛣 ∧ 𝛣 ⊂ 𝛢 ⇏ 𝛢 = 𝛣
3 𝛢 ⊂ 𝛣 ∧ 𝛣 ⊂ 𝛤 ⟹ 𝛢 ⊂ 𝛤 (μεταβατική)

Ισχύει η

∅ ⊂ 𝛢, ∀𝛢
𝛢 ⊄ 𝛢, ∀𝛢 (∅ ⊄ ∅)

𝛢 ⊂ 𝛺, ∀𝛢 ≠ 𝛺
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ΙΣΑ ΣΥΝΟΛΑ

Ορισμός 1
Το σύνολο 𝛢 είναι ίσο με το σύνολο 𝛣, αν και μόνον αν

κάθε στοιχείο του 𝛢 είναι και στοιχείο του 𝛣 και επιπλέον
κάθε στοιχείο του 𝛣 είναι και στοιχείο του 𝛢.

Συμβολικά: 𝛢 = 𝛣 ⟺ (∀𝑥 ∶ 𝑥 ∈ 𝛢 ⟺ 𝑥 ∈ 𝛣)

Ορισμός 2
Το σύνολο 𝛢 είναι ίσο με το σύνολο 𝛣, αν και μόνον αν

το σύνολο 𝛢 είναι υποσύνολο του 𝛣 και ταυτόχρονα
το σύνολο 𝛣 είναι υποσύνολο του 𝛢.

Συμβολικά: 𝛢 = 𝛣 ⟺ (𝛢 ⊆ 𝛣 ∧ 𝛣 ⊆ 𝛢)
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ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΣΧΕΣΗΣ ΙΣΟΤΗΤΑΣ

Ιδιότητες
1 𝛢 = 𝛢 (ανακλαστική)
2 𝛢 = 𝛣 ⟹ 𝛣 = 𝛢 (συμμετρική)
3 𝛢 = 𝛣 ∧ 𝛣 = 𝛤 ⟹ 𝛢 = 𝛤 (μεταβατική)

Γεώργιος Χ. Δομουχτσής (2ο ΓΕΛ Σερρών) ΣΧΕΣΕΙΣ ΣΥΝΟΛΩΝ 1 Οκτωβρίου 2020 8 / 9



.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

.
.
.

.

ΑΝΙΣΑ ΣΥΝΟΛΑ

Ορισμός
Το σύνολο 𝛢 είναι διάφορο του συνόλου 𝛣, αν και μόνον αν

το 𝛢 δεν είναι ίσο με το 𝛣.

Συμβολικά: 𝛢 ≠ 𝛣 ⟺ ¬(𝛢 = 𝛣)

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ:
{𝛼, 𝛽, 𝛾} = 𝛢 = 𝛣 = {𝛾, 𝛼, 𝛽}

{0, 1, 2, 3} = 𝛫 = 𝛬 = {𝑥 ∶ 𝑥 ∈ ℕ με 𝑥 < 4}
{1, 2, …} = 𝛴 ≠ 𝛵 = {𝑥 ∶ 𝑥 ∈ ℕ με 1 < 𝑥 < 100}
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